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Îëèìïèàäíûå çàäà÷è 

íà öåëûå ÷èñëà 

Â ñòàòüå ðàçáèðàþòñÿ çàäà÷è îëèìïèàäíîãî õàðàêòåðà íà öåëûå 
÷èñëà. Ïðèâîäÿòñÿ íåñêîëüêî âàæíûõ èäåé è ïîó÷èòåëüíûõ òåõíè-
÷åñêèõ ïðè¸ìîâ, ÷àñòî ïðèìåíÿåìûõ ïðè ðåøåíèè ïîäîáíûõ çàäà÷: 
ïðèçíàêè äåëèìîñòè è àíàëèç îñòàòêîâ ïðè äåëåíèè êâàäðàòîâ è 
êóáîâ íà öåëûå ÷èñëà. 

Íà÷í¸ì ñ äâóõ, êàê îêàæåòñÿ, íå-
ñëîæíûõ óðàâíåíèé, ïðè ðåøåíèè êî-
òîðûõ èñïîëüçóåòñÿ ñëåäóþùàÿ èäåÿ: 

êâàäðàò öåëîãî ÷èñëà x íå ìîæåò 
èìåòü îñòàòîê 2 ïðè äåëåíèè íà 3.

Óáåäèìñÿ â ýòîì: ÷èñëî x ìîæåò 
èìåòü ïðè äåëåíèè íà 3 îñòàòêè 0, 1, 2; 
òî åñòü åãî ìû ìîæåì ïðåäñòàâèòü êàê 

3 ,x k=  èëè 3 1,x k= + èëè 3 2.x k= +

Ðàññìîòðèì êâàäðàòû ýòèõ ÷èñåë: 

( )
2 2 23 9 3(3 )k k k= = – îñòàòîê 0;

( )
2 2 23 1 9 6 1 3(3 2 ) 1k k k k k+ = + + = + + – îñòàòîê 1;

( )
2 2 23 2 9 12 4 3(3 4 1) 1k k k k k+ = + + = + + + – îñòàòîê 1.

1. Ðåøèòå â öåëûõ ÷èñëàõ óðàâíå-

íèå 23 8n x+ = . (Òèïîâîé âàðèàíò ÅÃÝ.) 

Åñëè  0,n =  òî 2 9,x =  ïîëó÷àåì

1 23,  3.x x= = −  Òåïåðü ðàññìîòðèì 

óðàâíåíèå 23 8n x+ =  ïðè 1:n >  

2 13(3 2) 2nx −

= + + – îñòàòîê 2 ïðè

äåëåíèè íà 3, ñëåäîâàòåëüíî, ïðàâàÿ 
÷àñòü íå ìîæåò ðàâíÿòüñÿ êâàäðàòó 

öåëîãî ÷èñëà. Ïîýòîìó ïðè 1n >  ðå-

øåíèé íåò. 

2. Íàéäèòå âñå ïàðû íàòóðàëü-

íûõ ÷èñåë m  è ,k  óäîâëåòâîðÿþ-

ùèõ ðàâåíñòâó 

2! –24 97,m k k= +  ãäå

!  1  2 ... .m m= ⋅ ⋅ ⋅  (Òèïîâîé âàðèàíò 

ÅÃÝ.) 
Âûäåëÿÿ â ïðàâîé ÷àñòè ïîëíûé 

êâàäðàò, ïîëó÷àåì 2! ( 12) – 47,m k= −

èëè 2! 47 ( 12)m k+ = − . Åñëè 3,m ≥  òî 

!m  äåëèòñÿ íà 3, à 47 ïðè äåëåíèè íà 3 

äà¸ò îñòàòîê 2. Ïðè äåëåíèè æå íà 3 
ïðàâîé ÷àñòè (êâàäðàòà öåëîãî ÷èñëà) 
ìîæíî ïîëó÷èòü â îñòàòêå ëèáî 0, ëèáî 1, 
ïîýòîìó â ýòîì ñëó÷àå ðåøåíèé íåò. 

Îñòàëîñü ðàññìîòðåòü 1m =  (óáåæ-
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äàåìñÿ, ÷òî çäåñü íåò ðåøåíèÿ) è 

2m = , â ýòîì ñëó÷àå 2( 12) 49,k − =  è 

ìû ïîëó÷àåì îòâåò: 2,m = 5;k =

2,m =  19.k =

Çäåñü åñòü è äðóãîé ïóòü ðåøå-
íèÿ, ñâÿçàííûé ñ ðàññìîòðåíèåì 
ïîñëåäíåé öèôðû ÷èñëà. Çàìåòèì, 

÷òî ïðè 5m ≥  ÷èñëî !m  áóäåò îêàí-

÷èâàòüñÿ íà 0, ñëåäîâàòåëüíî, ïî-

ñëåäíÿÿ öèôðà ÷èñëà ( ! 47)m +  áóäåò 

ðàâíÿòüñÿ ñåìè. Ïðàâàÿ ÷àñòü (êâàä-
ðàò öåëîãî ÷èñëà!) íà ýòó öèôðó 
îêàí÷èâàòüñÿ íå ìîæåò. Ïåðåáèðàÿ 

ñëó÷àè 1 4,m≤ ≤  íàõîäèì ðåøåíèÿ: 

2,m = 5;k = 2,m =  19.k =

Ñîãëàñèòåñü, êàê ìíîãîìó ìîæíî 
íàó÷èòüñÿ, ðåøàÿ è ðàçáèðàÿ ýòè 
äâå çàäà÷è! Âûäåëåíèå ïîëíîãî 
êâàäðàòà, ðàññìîòðåíèå îñòàòêîâ è 
ïîñëåäíåé öèôðû, îãðàíè÷åííûé 
ïåðåáîð ñëó÷àåâ. Äàâàéòå ðàññìîò-
ðèì åù¸ íåñêîëüêî çàäà÷ ñ ôàêòî-
ðèàëàìè. 

3. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà n  è k  òà-

êîâû, ÷òî ÷èñëî !/ !n k  îêàí÷èâàåòñÿ 

íà 2008. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî n    

òàêæå îêàí÷èâàåòñÿ íà 2008. (Ðåãèî-
íàëüíûé ýòàï Âñåðîññèéñêîé îëèì-
ïèàäû, 2008, 11 êëàññ.) 

Ò. ê. !/ ! ( 1)( 2) ( 1)( ),n k k k n n= + + … −  

òî íà 2008 îêàí÷èâàåòñÿ ïðîèçâåäå-
íèå ýòèõ íåñêîëüêèõ ïîñëåäîâàòåëü-
íûõ ÷èñåë. Èõ ìåíüøå ïÿòè, èíà÷å 
íà êîíöå áóäåò öèôðà 0. Îñòàëîñü 
óáåäèòüñÿ, ÷òî ïðîèçâåäåíèÿ äâóõ, 
òð¸õ è ÷åòûð¸õ ïîñëåäîâàòåëüíûõ 
÷èñåë íà 8 íå îêàí÷èâàþòñÿ. Îïÿòü 
ïîñëåäíÿÿ öèôðà! Ñëåäîâàòåëüíî, 
ïîñëå ñîêðàùåíèÿ îñòà¸òñÿ òîëüêî 

îäíî ÷èñëî, ïîëó÷àåòñÿ, ÷òî k  è n –
ýòî äâà ïîñëåäîâàòåëüíûõ ÷èñëà è 

ïîýòîìó !/ ! ( 1) .n k k n= + =  À ïî óñëî-

âèþ çàäà÷è ýòî ÷èñëî êàê ðàç è 
îêàí÷èâàåòñÿ íà 2008. ×òî è òðåáî-
âàëîñü äîêàçàòü. 

4. Íàòóðàëüíîå ÷èñëî m  òàêîâî,

÷òî ñóùåñòâóåò ôàêòîðèàë, îêàí÷è-
âàþùèéñÿ ðîâíî m  íóëÿìè, íî íå 

ñóùåñòâóåò ôàêòîðèàëà, îêàí÷è-

âàþùåãîñÿ ( 1)m −  íóëÿìè. Ñóùåñò-

âóåò ëè ôàêòîðèàë, îêàí÷èâàþùèé-

ñÿ ðîâíî ( 1)m +  íóëÿìè? (È. Àêóëè÷, 

Òóðíèð èì. À.Ï. Ñàâèíà, 1999.)
Îáðàòèì âíèìàíèå íà òî, ÷òî 

÷èñëî íóëåé, êîòîðûìè îêàí÷èâàåò-

ñÿ äåñÿòè÷íàÿ çàïèñü ÷èñëà !,n  ðàâ-

íî ñòåïåíè ïÿò¸ðêè â êàíîíè÷åñêîì 

ðàçëîæåíèè ÷èñëà !n  íà ïðîñòûå 

ìíîæèòåëè (ýòî î÷åâèäíî, ïîñêîëüêó â 
íàòóðàëüíîì ðÿäó ÷èñëà, êðàòíûå 2, 
âñòðå÷àþòñÿ ãîðàçäî ÷àùå, ÷åì ÷èñ-
ëà, êðàòíûå 5). 

Ïóñòü !n  – íàèìåíüøèé èç ôàê-

òîðèàëîâ, îêàí÷èâàþùèéñÿ íà m  

íóëåé. Òîãäà n  äåëèòñÿ íà 5 (èíà÷å 

( )1 !n −  òîæå îêàí÷èâàëîñü áû íà m  

íóëåé). Ó÷èòûâàÿ, ÷òî íå ñóùåñòâó-
åò ôàêòîðèàëà, îêàí÷èâàþùåãîñÿ 

( 1)m −  íóëÿìè, äåëàåì âûâîä, ÷òî n

äåëèòñÿ íà 25. À òîãäà ( )5 !n +  îêàí-

÷èâàåòñÿ ( 1)m +  íóëÿìè, ò. ê. 5n +

äåëèòñÿ íà 5, íî íå äåëèòñÿ íà 25. 

5. Ðåøèòå â íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ

óðàâíåíèå ! ! ! !.a b c d+ + =  (Ðàéîííûé 

ýòàï Ìîñêîâñêîé îáëàñòíîé îëèì-
ïèàäû, 1996.) 
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Ïóñòü äëÿ îïðåäåë¸ííîñòè a ≤

.b c≤ ≤  Èç óðàâíåíèÿ ÿñíî, ÷òî .с d<

Òîãäà ( 1),d c≥ +  èëè ! ( 1)!. d c≥ +  Íî 

( 1)! ( 1) !,c c c+ = + ⋅  è ìû ïîëó÷àåì öå-

ïî÷êó íåðàâåíñòâ: 3 ! ! ! !c a b c≥ + + =

! ( 1) !.d c c= ≥ +  Ïðè 2c >  ýòî íå âû-

ïîëíÿåòñÿ. Ïðè 2,c ≤  ïåðåáèðàÿ îñ-

òàâøèåñÿ âîçìîæíîñòè, íàõîäèì îò-

âåò: 2,a b c= = =  3.d =

Òî, ÷òî ,a b c= =  ìîæíî äîêàçàòü 

èíà÷å. Åñëè ,a b c< ≤  òî â èñõîäíîì 

óðàâíåíèè âñå ôàêòîðèàëû, êðîìå 

ïåðâîãî ( !),a  äåëÿòñÿ íà !.b  Ïîëó÷à-

åì ïðîòèâîðå÷èå. Åñëè æå ,a b c= ≤  

òîãäà  2 ! ! !.a c d+ =  Ðàçäåëèì âñå íà 

!.c  Ïîëó÷èì 2 !/ ! 1 !/ !.a c d c+ =  ×èñëî 

2 !/ !a c  ìîæåò áûòü öåëûì òîëüêî â 

äâóõ ñëó÷àÿõ: êîãäà a c=  (çäåñü ìû 

íàõîäèì îòâåò) èëè êîãäà 1,  2.a c= =

Âî âòîðîì ñëó÷àå ðåøåíèé íåò. 
6. Íàéäèòå âñå òðîéêè íàòóðàëü-

íûõ ÷èñåë ,m  n  è ,k  óäîâëåòâî-

ðÿþùèå óðàâíåíèþ 5 ! ! !.k m n= −  (ÅÃÝ-

2010, ðåçåðâíûé äåíü 21.06.10.) 

Èç óñëîâèÿ çàäà÷è  âèäíî, ÷òî 

m n>  è .m k>  Ðàññìîòðèì òðè ñëó-

÷àÿ: 1) ;k n>  2) ;k n< 3) .k n=

1) Ïóñòü .k n>  Íî òîãäà ëåâàÿ 

÷àñòü óðàâíåíèÿ äåëèòñÿ íà !,k  à 

ïðàâàÿ ÷àñòü íå äåëèòñÿ.  

2) Ïóñòü .k n<  Ïðàâàÿ ÷àñòü 

óðàâíåíèÿ äåëèòñÿ íà !.n  Ó÷èòûâàÿ 

òî, ÷òî 5 – ïðîñòîå ÷èñëî, ïîíèìàåì, 

÷òî ëåâàÿ ÷àñòü óðàâíåíèÿ (òî åñòü 

5 !)k  ðàçäåëèòñÿ íà !n  òîëüêî ïðè

4k =  è 5.n =  Ïîëó÷àåì òîãäà 

! 2 5!.m = ⋅  Ðåøåíèé  íåò. 

3) Ïóñòü .k n=  Ïîëó÷àåì: 

6 ! !.k m⋅ =  Èëè èíà÷å: ⋅ =! 6k

( )= ⋅ + ⋅ + ⋅…⋅! 1 ( 2) .k k k m

Òàê êàê ìíîæèòåëü 6 ìû ìîæåì 
ïîëó÷èòü (ïðåäñòàâèòü) â ïîäîáíîì âû-

ðàæåíèè ëèøü äâóìÿ ñïîñîáàìè =(6 6  

è 6 2 3),= ⋅  íàõîäèì äâà ðåøåíèÿ: 

= = =6,  5;m k n  

3,  1.m k n= = =  

7. Íàéäèòå âñå òðîéêè ÷èñåë
,  ,  ,p q n  ãäå ÷èñëî n – íàòóðàëüíîå, à 

÷èñëà p  è q – ïðîñòûå, óäîâëåòâî-

ðÿþùèå óðàâíåíèþ 3( ) !.q pp q n+ =

(Ðåãèîíàëüíûé ýòàï Âñåðîññèéñêîé 
îëèìïèàäû, 2006, 11 êëàññ.) 

Áåç îãðàíè÷åíèÿ îáùíîñòè ìîæ-

íî ñ÷èòàòü, ÷òî .p q≥  Ðàññìîòðèì 

òðè ñëó÷àÿ. Åñëè , p q n≥ ≥  òî  ëå-

âàÿ ÷àñòü óðàâíåíèÿ áîëåå ÷åì â 6 
ðàç ïðåâîñõîäèò ïðàâóþ. Åñëè p q≠

è ,q n≤  òî ïðàâàÿ ÷àñòü óðàâíå-

íèÿ äåëèòñÿ íà ,q  à ëåâàÿ – íå 

äåëèòñÿ. È ïîñëåäíèé ñëó÷àé. Ïóñòü 

.p q n= <  Ïîëó÷àåì 6 !.qq n=  Îäíî 

ðåøåíèå ëåãêî ïîäáèðàåòñÿ: =p

= = =2,  4.q n Äðóãèõ ðåøåíèé íåò,

òàê êàê ïðè íå÷¸òíûõ  çíà÷åíèÿõ q  

ëåâàÿ ÷àñòü áóäåò íå ìåíüøå 

162  ( 3,  27)qх q q− ≥ ≥  è íå áóäåò äå-

ëèòüñÿ íà 4, à ïðàâàÿ ÷àñòü, åñëè 

! 162,n ≥  íà 4 äåëèòñÿ.  

8. Êàêèõ ÷èñåë áîëüøå â ïåðâîé
òûñÿ÷å,  ïðåäñòàâèìûõ èëè íå ïðåä-

ñòàâèìûõ â âèäå 
3 – !,x y   ãäå  x  è

y  – íàòóðàëüíûå ÷èñëà? (Â. Ñåíäå-

ðîâ, Í. Àãàõàíîâ, òóðíèð èìåíè 

Математика40



41

À.Ï. Ñàâèíà, 2006.) Ïðèâåä¸ì àâòîð-
ñêîå ðåøåíèå.  

Ïðè 5y >  âñå ÷èñëà !y  äåëÿòñÿ 

íà 9, à ÷èñëà 3x  ïðè äåëåíèè íà 9

äàþò ëèøü òðåòüþ ÷àñòü âîçìîæíûõ 

îñòàòêîâ: 0, 1, 8. Ïîýòîìó ïðè 5y >  

÷èñåë 
3 !x y−  ñðåäè ïåðâîé òûñÿ÷è 

íå áîëåå 333 1.+ Åñëè 5,y ≤  òî

3 1000 5!,x ≤ +  ò. å. 10.x ≤ Ïîýòîìó

êàæäûé 5y ≤  äà¸ò íå áîëåå 10 

ïðåäñòàâèìûõ ÷èñåë, ò. å. âñåãî ïðåä-

ñòàâèìûõ ÷èñåë ñ 5y ≤  ñóùåñòâóåò 

íå áîëåå 50. Èòàê, âñåõ ïðåäñòàâèìûõ 

÷èñåë íå áîëåå 334 50 384.+ =  Îòâåò: 

íåïðåäñòàâèìûõ ÷èñåë áîëüøå. 
Äâå ïîñëåäíèå çàäà÷è äîñòàòî÷íî 

òðóäíûå. Â çàäà÷å ¹7 âñòðåòèëñÿ 
êóá öåëîãî ÷èñëà. Âîò êàêîé ñîâåò 
äà¸òñÿ â êíèãå «Ëåíèíãðàäñêèå ìà-
òåìàòè÷åñêèå êðóæêè» (Ñ.À. Ãåíêèí, 
È.Â. Èòåíáåðã, Ä.Â. Ôîìèí): «Â çàäà-
÷àõ, â êîòîðûõ âñòðå÷àþòñÿ êóáû 
öåëûõ ÷èñåë, áûâàåò ïîëåçíî ïåðå-
áðàòü îñòàòêè îò äåëåíèÿ íà 7 èëè 
íà 9 (è â òîì, è â äðóãîì ñëó÷àå âîç-
ìîæíû ëèøü òðè ðàçëè÷íûõ îñòàò-
êà: 0, 1, 6 è 0, 1, 8 ñîîòâåòñòâåííî)». 
Íî «êóáû» â çàäà÷àõ âñòðå÷àþòñÿ 
ðåæå, ÷åì «êâàäðàòû». Õîòÿ â ñëå-
äóþùåé çàäà÷å «êóá» óïîìèíàåòñÿ. 

9. Ïóñòü êàæäîå èç íàòóðàëüíûõ

÷èñåë + +,  1,  2k k k  äåëèòñÿ íà 

êâàäðàò ëþáîãî ñâîåãî ïðîñòîãî äå-

ëèòåëÿ. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî k  äå-

ëèòñÿ íà êóá íåêîòîðîãî ñâîåãî ïðî-
ñòîãî äåëèòåëÿ. (Ðåãèîíàëüíûé ýòàï 
Âñåðîññèéñêîé îëèìïèàäû, 2007, 9 
êëàññ.) 

Ïåðâàÿ ìûñëü: èñïîëüçîâàòü òî, 
÷òî îäíî èç òð¸õ ïîñëåäîâàòåëüíûõ 
íàòóðàëüíûõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà 3. Íî 
çàäà÷à íà äðóãóþ èäåþ. Çäåñü óäà-
¸òñÿ ïðèìåíèòü äðóãîå âàæíîå ñâîé-

ñòâî îñòàòêîâ: êâàäðàò ÷èñëà íå 
ìîæåò èìåòü îñòàòîê 2 èëè 3 

ïðè äåëåíèè íà 4. 

Çàìåòèì, ÷òî åñëè ÷èñëî k  íå 

ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòîì öåëîãî ÷èñëà, òî 
êàêîé-òî ïðîñòîé ñîìíîæèòåëü q  â 

ðàçëîæåíèè ÷èñëà k  áóäåò ïîâòî-

ðÿòüñÿ íå÷¸òíîå ÷èñëî ðàç, íå 

ìåíüøå òð¸õ (ò. ê. ÷èñëî k  äåëèòñÿ 

íà êâàäðàò ëþáîãî ñâîåãî ïðîñòîãî 

äåëèòåëÿ). Òàêèì îáðàçîì, k  ðàçäå-

ëèòñÿ íà 
3.q  Îñòàëîñü äîêàçàòü, ÷òî

k  íå ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòîì. 

×èñëî k  íå ìîæåò áûòü ÷¸òíûì, 

òàê êàê â ýòîì ñëó÷àå ÷¸òíûì áóäåò 

è ÷èñëî 2.k +  Íî èç äâóõ ïîäðÿä 

èäóùèõ ÷¸òíûõ ÷èñåë ëèøü îäíî 

ìîæåò äåëèòüñÿ íà 22 4,=  à ïî óñëî-

âèþ íàøåé çàäà÷è êàæäîå èç íàòó-

ðàëüíûõ ÷èñåë ,  1,  2k k k+ +  äåëèò-

ñÿ íà êâàäðàò ëþáîãî ñâîåãî ïðîñòî-

ãî äåëèòåëÿ. Ïîýòîìó ÷èñëî ( )1k +  – 

÷¸òíîå è äåëèòñÿ íà 4. Òàê êàê ïðè 
äåëåíèè íà 4 êâàäðàòà öåëîãî ÷èñëà 
ìîæíî ïîëó÷èòü â îñòàòêå òîëüêî 0 èëè 

1, à ÷èñëî k  ïðè äåëåíèè íà 4 äà¸ò 

îñòàòîê 3, òî îíî íå ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòîì 

è ðàçäåëèòñÿ íà 
3.q
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À ñëåäóþùèå çàäà÷è ðåøèòå ñà-
ìîñòîÿòåëüíî. 

1. Ðåøèòå â íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ

óðàâíåíèå 2! 5 13 .n n k+ + =  (Îòâåò: 

2,n =  5.)k =

2. Ðåøèòå â íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ

óðàâíåíèå 
2! 36 281.x y y= − +  (Îòâåò: 

3,x =  25;y =  3,x =  11.)y =

3. Äîêàçàòü, ÷òî íè ïðè êàêîì íà-

òóðàëüíîì n  ÷èñëî (3 2 17 )n n
+ ⋅  íå

ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòîì íàòóðàëüíîãî 
÷èñëà.  

Â ýòîé çàäà÷å ìîæíî èñïîëüçî-

âàòü òîò ôàêò, ÷òî êâàäðàò ÷èñëà 
íå ìîæåò îêàí÷èâàòüñÿ íà ÷èñ-

ëà 2, 3, 7, 8 (èëè èìåòü îñòàòêè 
2, 3, 7, 8 ïðè äåëåíèè íà 10). Â 
ýòîì ìîæíî óáåäèòüñÿ ñàìîìó èëè 
ïðî÷åñòü â ðàçëè÷íûõ ó÷åáíèêàõ. 

4. Íàéäèòå öåëûå ðåøåíèÿ

óðàâíåíèÿ 
3 3 500.x y+ =  (Îëèìïèà-

äà ÂÌÊ ÌÃÓ, 2000.) Åñëè íå çíàòü 
òîãî, î ÷¸ì ãîâîðèòñÿ â ïðèìå÷àíèè 
ê çàäà÷å ¹7, òî, ðàçëîæèâ ëåâóþ 
÷àñòü íà ìíîæèòåëè, ìîæíî ïåðåáè-
ðàòü ðàçëè÷íûå ñëó÷àè: ,x y n+ =  

2 2 ,  500.x xy y m nm− + = =  Íî âàðè-

àíòîâ çäåñü ñëèøêîì ìíîãî. (Îòâåò: 
ðåøåíèé íåò.) 

5. Íàéäèòå íàèáîëüøåå íàòó-
ðàëüíîå ÷èñëî ,n  äëÿ êîòîðîãî 

2009! 1 2 2009= ⋅ ⋅…⋅  äåëèòñÿ íà êàæ-

äîå èç ÷èñåë kk  ïðè 1,  2, ,  . k n= …  (Òè-

ïîâîé  âàðèàíò  ÅÃÝ.)  (Îòâåò:  = 46.)n  

6. Íàéäèòå íàèìåíüøåå íàòó-
ðàëüíîå ÷èñëî ,n  äëÿ êîòîðîãî ÷èñ-

ëî nn  

íå ÿâëÿåòñÿ äåëèòåëåì ÷èñëà

2009! 1 2 2009.= ⋅ ⋅…⋅  (Òèïîâîé âàðè-

àíò ÅÃÝ, à ãîäîì ðàíüøå ýòà çàäà÷à 
áûëà ïðåäëîæåíà 11-ìó  êëàññó (äëÿ 
÷èñëà 2008!) íà îëèìïèàäå âûñîêîãî 
óðîâíÿ – Ìîñêîâñêîé ìàòåìàòè÷å-

ñêîé.) Ïîíÿòíî, ÷òî çíàÿ îòâåò ïðå-
äûäóùåé çàäà÷è, ìû çíàåì îòâåò è 

ýòîé. (Îòâåò: = 47.)n  Ðåøåíèå äîñ-

òóïíî â Èíòåðíåòå. 

7. Ïóñòü À  – ìíîæåñòâî òàêèõ

íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, êîòîðûå çàïè-
ñûâàþòñÿ òîëüêî ñ ïîìîùüþ öèôð 1, 
5 è 9, ïðè÷¸ì êàæäàÿ öèôðà èñ-
ïîëüçóåòñÿ íå ìåíåå îäíîãî ðàçà. 
Ìîæåò ëè ñóììà 1001 ðàçëè÷íîãî 

÷èñëà èç ìíîæåñòâà À áûòü ïîëíûì 
êâàäðàòîì? (Ðàéîííûé ýòàï Ìîñêîâ-
ñêîé îáëàñòíîé îëèìïèàäû, 2003.) 
Òðóäíàÿ çàäà÷à, íî ïîíÿâ, ÷òî îáùå-
ãî ó öèôð 1, 5 è 9, âû ïîéì¸òå, ãäå 
èñêàòü ïðîòèâîðå÷èå. (Îòâåò: íå ìîæåò.)
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Юмор     Юмор     Юмор      Юмор     Юмор    Юмор 
Рациональное предложение

Мальчик внимательно наблюдал, как старший брат крутил
педали велотренажёра. Через несколько минут он обрадованно
закричал: 

– Я знаю, что тебе надо подарить! Колёса для твоего велосипеда,
а то ты так и не уедешь. 


