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Áîëüøèíñòâî ëþäåé óâåðåíû, ÷òî åäèíñòâåííûì ñïîñîáîì óìíîæåíèÿ íà-
òóðàëüíûõ ÷èñåë áåç èñïîëüçîâàíèÿ êàëüêóëÿòîðà èëè êîìïüþòåðà ÿâëÿåòñÿ 
èçó÷åííûé â øêîëå ìåòîä óìíîæåíèÿ «ñòîëáèêîì», ÷òî áåç çíàíèÿ òàáëèöû 
óìíîæåíèÿ íåâîçìîæíî ïåðåìíîæèòü ÷èñëà. Íî, ê ñ÷àñòüþ, îíè çàáëóæäàþò-
ñÿ – ñóùåñòâóþò è äðóãèå ñïîñîáû íàõîæäåíèÿ ïðîèçâåäåíèÿ äâóõ ÷èñåë.  

Äðåâíèì åãèïòÿíàì äëÿ ïåðåìíîæå-
íèÿ äâóõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë äîñòàòî÷íî 
áûëî óìåòü ñðàâíèâàòü, ñêëàäûâàòü, 
âû÷èòàòü è óìíîæàòü ÷èñëà íà 2. À äå-
ëàëè îíè ýòî òàê. Íà ïåðâîé ñòðî÷êå â 
ïåðâîé êîëîíêå îíè çàïèñûâàëè ÷èñëî 1, 
à â äðóãîé êîëîíêå îäèí èç ìíîæèòåëåé. 
Ñëåäóþùàÿ ñòðî÷êà ïîëó÷àëàñü èç ïðå-
äûäóùåé óìíîæåíèåì ÷èñåë íà 2. Òàê 
ïðîäîëæàëîñü äî òåõ ïîð, ïîêà â ïåðâîé 
êîëîíêå íå ïîëó÷àëîñü ÷èñëî, ïðåâîñõî-
äÿùåå âòîðîé ìíîæèòåëü. Äàëåå âòîðîé 
ìíîæèòåëü ïðåäñòàâëÿëñÿ â âèäå ñóììû 
÷èñåë, çàïèñàííûõ â ïåðâîì ñòîëáöå, 
âûäåëÿëèñü ñîîòâåòñòâóþùèå ñòðî÷êè. 
Ðåçóëüòàò ïðîèçâåäåíèÿ ïîëó÷àëñÿ 
ñëîæåíèåì âûäåëåííûõ âî âòîðîì 
ñòîëáöå ÷èñåë. Ðàññìîòðèì ïðèìåð íà-
õîæäåíèÿ ïðîèçâåäåíèÿ 17 è 21. 

1 | 21 * 
2 | 42 
4 | 84 
8 | 168 
16 | 336 * 
32 | 

17 16 1,= +  îòìå÷àåì ñòðî÷êè, ñî-

îòâåòñòâóþùèå 1 è 16. 17 21 21× = +

336 357.+ =  Ñåêðåò ðàáîòû ýòîãî ìå-

òîäà ìîæíî ðàçãàäàòü, çíàÿ î ñóùå-
ñòâîâàíèè äâîè÷íîé ñèñòåìû ñ÷èñ-
ëåíèÿ, à çàêëþ÷àåòñÿ îí â òîì, ÷òî 
îäèí èç ìíîæèòåëåé ïðåäñòàâëÿëñÿ 
â âèäå ñòåïåíåé äâîéêè, à âòîðîé 
óìíîæàëñÿ íà íèõ. Äëÿ íàøåãî ïðè-
ìåðà îáúÿñíåíèå âûãëÿäèò òàê:  

17 21 (16 1) 21

16 21 1 21 336 21 357.

× = + × =

= × + × = + =

Ïîõîæèé ñïîñîá óìíîæåíèÿ èñ-
ïîëüçîâàëè ðóññêèå êðåñòüÿíå ïðè-
ìåðíî äâà ñòîëåòèÿ íàçàä. Íàéä¸ì 
13 18.×  Çàïèøåì 13 â ïåðâîé êîëîí-
êå, à 18 – âî âòîðîé. Äàëåå êàæäîå 
ñëåäóþùåå ÷èñëî â ïåðâîé êîëîíêå 
ïîëó÷àåì èç ïðåäûäóùåãî äåëåíèåì 
íà 2 è íàõîæäåíèåì öåëîé ÷àñòè 
ðåçóëüòàòà. Âî âòîðîé êîëîíêå êàæ-
äîå ñëåäóþùåå ÷èñëî â äâà ðàçà 
áîëüøå ïðåäûäóùåãî. Ïîñëå òîãî 
êàê â ïåðâîì ñòîëáöå ïîëó÷èì 1, 
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íàéä¸ì â í¸ì ÷¸òíûå ÷èñëà è âû-
÷åðêíåì ñîîòâåòñòâóþùèå èì ñòðî-
êè. Ïðîèçâåäåíèå 13 è 18 ðàâíî 
ñóììå îñòàâøèõñÿ âî âòîðîì ñòîëá-
öå ÷èñåë: 

13 | 18 
6 | 36 
3 | 72 
1 | 144 

18 + 72 + 144 = 234. 
Êàê è ìåòîä äðåâíèõ åãèïòÿí, 

«êðåñòüÿíñêèé ñïîñîá óìíîæåíèÿ» 
áàçèðóåòñÿ íà äâîè÷íîé ñèñòåìå 
ñ÷èñëåíèÿ.

Ïðåäñòàâèì ÷èñëî 13 â äâîè÷íîé 

ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ. 3
213 1101 1 2= = × +

2 1 01 2 0 2 1 2 .+ × + × + ×  Òîãäà 13 18× =

3 2 1 0(1 2 1 2 0 2 1 2 ) 18 18= × + × + × + × × = ×

3 2 1 02 18 2 18 0 2 18 2 .× + × + × × + ×  Ïîñìîò-
ðèì, êàê ýòî âûðàæåíèå âçàèìîñâÿ-
çàíî ñ àëãîðèòìîì óìíîæåíèÿ. 

1-é 
ñòîëáåö 

Äâîè÷- 
íàÿ 

çàïèñü 
÷èñëà 13 
(÷èòàåòñÿ

ñíèçó 
ââåðõ) 

2-é 
ñòîëáåö 

2-é 
ñòîëáåö 
â èíîì 
âèäå 

13 1 18 018 2×

6 0 36 118 2×

3 1 72 218 2×

1 1 144 318 2×

×¸òíûå ÷èñëà â ïåðâîì ñòîëáöå 
àëãîðèòìà ñîîòâåòñòâóþò íóëåâîìó 
ðàçðÿäó â äâîè÷íîì ïðåäñòàâëåíèè 
÷èñëà, à çíà÷èò, íå âëèÿþò íà ðå-
çóëüòàò óìíîæåíèÿ, êîòîðûé, êàê 
âèäíî èç èíîé çàïèñè âòîðîãî ñòîëá-
öà àëãîðèòìà, ðàâåí ñóììå íåâû-
÷åðêíóòûõ â í¸ì ÷èñåë. 

Óïðàæíåíèå 1. 
Äîêàæèòå, ÷òî ðåçóëüòàò óìíî- 

æåíèÿ «êðåñòüÿíñêèì ñïîñîáîì» íå 
çàâèñèò îò ïîðÿäêà ìíîæèòåëåé. 

Èñïîëüçóÿ èäåþ «êðåñòüÿíñêîãî 
ñïîñîáà», ìîæíî ðàññìîòðåòü ìåòîä 
«ôèáîíà÷÷èåâîãî» óìíîæåíèÿ. Îí 
îñíîâûâàåòñÿ íà ïðåäñòàâëåíèè 
îäíîãî èç ìíîæèòåëåé â ôèáîíà÷-
÷èåâîé ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ. Íàïîì-
íèì, ÷òî ôèáîíà÷÷èåâà ñèñòåìà – 
ýòî ñìåøàííàÿ ñèñòåìà ñ÷èñëå-
íèÿ íà îñíîâå ÷èñåë Ôèáîíà÷÷è: 

2 3 4 1 1F 1,F 2,F 3,...,F F F [1].n n n+ −
= = = = +

Íàïðèìåð, ÷èñëî 17 â ôèáîíà÷-
÷èåâîé ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ ïðåäñòàâ-
ëÿåòñÿ â âèäå: F17 100101 13 3 1,= = + +

à ÷èñëî F19 101001 13 5 1.= = + +

Óïðàæíåíèå 2. 
Íàéäèòå àëãîðèòì íàõîæäåíèÿ 

ïðåäñòàâëåíèÿ ÷èñëà â «ôèáîíà÷-
÷èåâîé» ñèñòåìå è äîêàæèòå, ÷òî 
îíî åäèíñòâåííî. 

Íàéä¸ì ïðîèçâåäåíèå 17 è 21 ìå-
òîäîì «ôèáîíà÷÷èåâîãî» óìíîæåíèÿ. 

1 | 21 
2 | 42 
3 | 63 
5 | 105 
8 | 168 
13 | 273 

Â ïåðâîì ñòîëáöå çàïèñûâàåì 
÷èñëà Ôèáîíà÷÷è, à âî âòîðîì â 
ïåðâîé ñòî÷êå – ìíîæèòåëü, âî âòî-
ðîé ñòðî÷êå – óäâîåííûé ìíîæè-
òåëü, à êàæäàÿ ñëåäóþùàÿ ñòðî÷êà 
ïîëó÷àåòñÿ êàê ñóììà äâóõ ïðåäû-
äóùèõ. Äàëåå âûáèðàåì ñòðî÷êè, 
÷èñëà Ôèáîíà÷÷è â êîòîðûõ ó÷àñò-
âóþò â ïðåäñòàâëåíèè äðóãîãî ìíî-
æèòåëÿ â «ôèáîíà÷÷èåâîé» ñèñòåìå. 
Â äàííîì ñëó÷àå: 17 1 3 13.= + +  Ðå-
çóëüòàò óìíîæåíèÿ – ñóììà âûäå-
ëåííûõ âî âòîðîì ñòîëáöå ÷èñåë: 

17 21 21 63 237 357.× = + + =  
Óïðàæíåíèå 3.  
Ïðèäóìàéòå àëãîðèòì óìíîæå-

íèÿ, êîòîðûé îñíîâûâàëñÿ áû íà 
ðàçëîæåíèè îäíîãî èç ìíîæèòåëåé â 
òðîè÷íîé ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ. (Ïðè 
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ýòîì ñëåäóåò èñïîëüçîâàòü ñëåäóþ-
ùèå îïåðàöèè: äåëåíèå íà 3 ñ îñòàò-
êîì, óìíîæåíèå íà 3 èëè íà 2, ñëî-
æåíèå.) 

Òåïåðü ðàññìîòðèì ñïîñîá óì-
íîæåíèÿ, êîòîðûì ëþäè ïîëüçîâà-
ëèñü â ñðåäíèå âåêà â Åâðîïå. 

Â  êîíöå XV âåêà èòàëüÿíñêèé 
ìàòåìàòèê Ëóêà äå Ïà÷îëè îïóáëèêî-
âàë êíèãó «Summa di arithmetica, 
geometrica, proportione et 
proportionalita» («Ñóììà àðèôìåòè-
êè, ãåîìåòðèè, äðîáåé, ïðîïîðöèé è 
ïðîïîðöèîíàëüíîñòè»), â êîòîðîé èç-
ëîæèë ðàçëè÷íûå ïðè¸ìû óìíîæåíèÿ 
íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, â òîì ÷èñëå è 
«ðåø¸ò÷àòîå» óìíîæåíèå – ìåòîä, 
íàçûâàâøèéñÿ â Èòàëèè «gelosia» 
(æàëþçè, ðåø¸ò÷àòûå ñòàâíè). Ýòî 
íàçâàíèå ïðè¸ì ïîëó÷èë çà òî, ÷òî 
ïîëó÷åííûé ñ ïîìîùüþ íåãî ðèñóíîê 
íàïîìèíàë ìîäíûå â òå âðåìåíà â 
Èòàëèè îêîííûå ñòàâíè-æàëþçè. 

Äëÿ íàõîæäåíèÿ ïðîèçâåäåíèÿ 
äâóõ ÷èñåë äåéñòâóåì ñëåäóþùèì îá-
ðàçîì. Îäèí ìíîæèòåëü çàïèñûâàåì 
íàä ðåø¸òêîé (öèôðà íàä ñòîëáöîì), à 
äðóãîé ñïðàâà îò ðåøåòêè (öèôðà íà-
ïðîòèâ ñòðî÷êè). Ïðè óìíîæåíèè 
öèôðû îäíîãî ìíîæèòåëÿ íà öèôðó 
äðóãîãî ïîëó÷àåì îäíîçíà÷íîå èëè 
äâóçíà÷íîå ÷èñëî. Äåñÿòêè ýòîãî ÷èñëà 
çàïèñûâàåì íàä äèàãîíàëüþ ñîîòâåòñò-
âóþùåé êëåòêè, åäèíèöû – ïîä íåé. 
Ðåçóëüòàò óìíîæåíèÿ ïîëó÷àåì ïî-
ñëå ñëîæåíèÿ ÷èñåë, ðàñïîëîæåííûõ 
âäîëü íàêëîííûõ ïîëîñîê. Åñëè â ðå- 

 

 

çóëüòàòå ñëîæåíèÿ âäîëü äèàãîíàëåé 
ïîëó÷àåòñÿ ÷èñëî, áîëüøåå 9, òî ïîä 
ïîëîñêîé çàïèñûâàåòñÿ ÷èñëî åäèíèö, 
à êîëè÷åñòâî äåñÿòêîâ ïðèáàâëÿåòñÿ ê 
ñóììå â ñëåäóþùåé ïîëîñêå. 

Îñíîâûâàÿñü íà ìåòîäå óìíîæå-
íèÿ «ðåø¸òêîé», â íà÷àëå XVII âåêà 
øîòëàíäñêèé ìàòåìàòèê ëîðä Äæ. Íå-
ïåð èçîáð¸ë ñïåöèàëüíûé èíñòðóìåíò 
äëÿ óìíîæåíèÿ ÷èñåë, êîòîðûé 
ïîëó÷èë íàçâàíèå «ïàëî÷êè Íåïå-
ðà». Ñâåðõó íà êàæäîé ïàëî÷êå 
áûëà èçîáðàæåíà öèôðà îò 1 äî 9, 
íèæå – äåâÿòü êëåòîê ñ ÷èñëàìè, ñî-
îòâåòñòâóþùèìè ðåçóëüòàòó óìíî- 

 

æåíèÿ äàííîé öèôðû íà äðóãèå 
öèôðû; êàê è â «ðåø¸ò÷àòîì» ìåòî-
äå, ÷èñëî åäèíèö áûëî çàïèñàíî ïîä 
äèàãîíàëüþ, à ÷èñëî äåñÿòêîâ íàä íåé. 
Òàêæå â íàáîðå äëÿ óìíîæåíèÿ ïðè-
ñóòñòâîâàëà «íåïîäâèæíàÿ» ïàëî÷êà,  

íà êîòîðóþ áûëè íàíåñåíû öèôðû 
îò 1 äî 9.  Äëÿ íàõîæäåíèÿ ïðîèçâå-
äåíèÿ äâóõ ÷èñåë íåîáõîäèìî áûëî 
âûáðàòü ïàëî÷êè, ñîîòâåòñòâóþùèå 
ðàçðÿäàì ìíîæèìîãî, è âûëîæèòü 
èõ â ðÿä òàê, ÷òîáû öèôðû ñâåðõó 
íà êàæäîé ïàëî÷êå ñîñòàâëÿëè 
ìíîæèìîå, äàëåå íàéòè îòäåëüíûå 
ïðîèçâåäåíèÿ ýòîãî ÷èñëà íà öèô-
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ðû äðóãîãî ìíîæèòåëÿ, çàïèñàòü 
èõ ñî ñìåùåíèåì íà îäèí ðàçðÿä, à 
çàòåì ïðîñóììèðîâàòü öèôðû â 
ñòîëáöàõ.  

Ïàëî÷êè Íåïåðà ïîçâîëÿëè íå 
òîëüêî óìíîæàòü ÷èñëà, íî è äåëèòü. 
Îíè ñòàëè âàæíûì ýòàïîì â ðàçâè-
òèè ñ÷¸òíûõ óñòðîéñòâ.  

Ñ ïîÿâëåíèåì ñîâðåìåííîé âû-
÷èñëèòåëüíîé òåõíèêè âîçíèêëà ïî-
òðåáíîñòü â íîâûõ, áîëåå ýêîíîìè÷-
íûõ àëãîðèòìàõ óìíîæåíèÿ. Òàêèõ, 
êîòîðûå áû ïîçâîëÿëè âû÷èñëÿòü 
ïðîèçâåäåíèÿ áîëüøèõ ÷èñåë, èñïîëü-
çóÿ ìåíüøåå êîëè÷åñòâî ýëåìåíòàð-
íûõ óìíîæåíèé (ò. å. óìíîæåíèé 
öèôðû  íà öèôðó, íàïðèìåð, 3 4),×  
íåæåëè óæå èçâåñòíûå. È â íà÷àëå 
60-õ ãîäîâ Àíàòîëèé Êàðàöóáà, òîãäà 
åù¸ ñòóäåíò ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñ-
êîãî ôàêóëüòåòà ÌÃÓ èì. Ì.Â. Ëîìî-
íîñîâà, ïðåäëîæèë ìåòîä óìíîæåíèÿ 
n-çíà÷íûõ ÷èñåë, êîòîðûé òðåáóåò 
ìåíüøåå ÷èñëî ýëåìåíòàðíûõ óì-
íîæåíèé, ÷åì óìíîæåíèå «ñòîëáè-
êîì». Àëãîðèòì îñíîâûâàåòñÿ íà 
ôîðìóëå:  

2

( )( )

(( )( ) ) .

a bx c dx ac

a b c d ac bd x bdx

+ + = +

+ + + − − +

Ðàññìîòðèì àëãîðèòì Êàðàöóáû 
íà ïðèìåðå, íàéä¸ì 2532 4145.×   
2532 4145 (32 25 100)(45 41 100)

32 45 ((32 25)(45 41) 32 45

25 41) 100 25 41 1000.

× = + × + × =

= × + + + − × −

− × × + × ×

     Çàìåòèì, ÷òî íåêîòîðûå ïðîèçâå-
äåíèÿ ïîâòîðÿþòñÿ â ýòîé ôîðìóëå è 
íå íóæäàþòñÿ â ïîâòîðíîì âû÷èñëåíèè. 

Ýòèì æå ìåòîäîì âû÷èñëèì ïðî-
èçâåäåíèÿ ïîëó÷èâøèõñÿ äâóõçíà÷-
íûõ ÷èñåë, ê ïðèìåðó: 

1) 32 45 (2 3 10)(5 4 10)× = + × + × =

2 5 ((3 2)(4 5) 2 5 3 4) 10 3= × + + + − × − × × + ×

4 100 2 5(5 9 2 5 3 4) 100 3× × = × × − × − × × + ×

4 100 1440.× × =  Ïðè âû÷èñëåíèè ýòî-
ãî ïðîèçâåäåíèÿ ïîòðåáîâàëîñü ñäå-
ëàòü 3 ðàçëè÷íûõ ýëåìåíòàðíûõ 
óìíîæåíèÿ (óìíîæåíèå íà 10, 100 
íå ó÷èòûâàåì, òàê êàê ýòè îïåðàöèè 
ëèøü äîáàâëÿþò íóëè ê ÷èñëó). 

2) 57 96 (7 5 10)(6 9 10) 7× = + × + × = ×

6 ((5 7)(9 6) 7 6 5 9) 10 5 9× + + + − × − × × + × ×

100 7 6 (12 15 7 6 5 9) 10 5× = × + × − × − × × + ×

9 100 5472.× × =  Ñäåëàíî óæå 5 ýëå-
ìåíòàðíûõ óìíîæåíèé, òàê êàê: 

12 15 2 5 (3 6 2 5 1 1)

10 1 1 100 10 70 100 180.

× = × + × − × − × ×

× + × × = + + =

Óïðàæíåíèå 4. Äîêàæèòå, ÷òî 
ïðè íàõîæäåíèè ïðîèçâåäåíèÿ äâóõ 
äâóõçíà÷íûõ ÷èñåë ìåòîäîì Êàðà-
öóáû òðåáóåòñÿ ñäåëàòü íå áîëåå 5 
ýëåìåíòàðíûõ óìíîæåíèé. 

3) 25 41 1025.× =  Ïðè âû÷èñëåíèè 
ýòîãî ïðîèçâåäåíèÿ ïîòðåáóåòñÿ 
ñäåëàòü 3 ðàçëè÷íûõ ýëåìåíòàðíûõ 
óìíîæåíèÿ. 

Òàêèì îáðàçîì, äëÿ íàõîæäåíèÿ 
2532 4145×  àëãîðèòìîì Êàðàöóáû íå-
îáõîäèìî âûïîëíèòü 3 5 3 11+ + =  ýëå-
ìåíòàðíûõ óìíîæåíèé. ×èòàòåëü ëåãêî 
ìîæåò óáåäèòüñÿ, ÷òî äëÿ âû÷èñëåíèÿ 
ýòîãî  ïðèìåðà ñòîëáèêîì òðåáóåòñÿ 
ïðîèçâåñòè 16 ýëåìåíòàðíûõ óìíîæå-
íèé. Ýòîò ïðèìåð ïîêàçûâàåò, ÷òî àë-
ãîðèòì Êàðàöóáû ÿâëÿåòñÿ áîëåå ýêî-
íîìè÷íûì ìåòîäîì óìíîæåíèÿ, ÷åì 
«ñòîëáèê». Ïîñêîëüêó àëãîðèòì óäîáåí 
äëÿ âû÷èñëåíèÿ ïðîèçâåäåíèÿ áîëüøèõ 
÷èñåë, òî îí è åãî ìîäèôèêàöèè èñ-
ïîëüçóþòñÿ â ðàçëè÷íûõ âû÷èñëèòåëü-
íûõ êîìïüþòåðíûõ ïðîãðàììàõ [2].    
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